
Primer testa iz Algebre 1 (I smer)

1. (2) Xta je algebarska operacija? Dati primer jedne binarne operacija koja nije komutativna
i jedne trinarne operacije.

2. (4) Xta je inverz u grupi G? Dokazati da je jedinstveno odre�en. Qemu je jednako (xy)−1 za
x, y ∈ G? Dokazati.

3. (3) Neka su H i K podgrupe grupe G. Dokazati da je H ∩K tako�e podgrupa grupe G.

4. (2) Definisati red elementa a u grupi G. Ako je red elementa a konaqan i jednak redu grupe
G, xta mo�emo re�i o grupi G?

5. (2) Napisati definiciju izomorfnih grupa. Navesti primer.

6. (3) Definisati cikl u grupi Sn. Mo�e li proizvod dva cikla biti cikl? Mo�e li proizvod
dva cikla du�ine 3 biti cikl du�ine 8?

7. (2) Navesti Kejlijevu teoremu.

8. (3) Neka je H podgrupa grupe G i x, y ∈ G. Dati potreban i dovoǉan uslov da va�i xH = yH.
U sluqaju da je G = S5 i H = ⟨(1 3 5)⟩ dati primer razliqitih elemenata x, y, z ∈ S5 \ {(1)}
takvih da je xH = yH i xH ̸= zH.

9. (2) Definisati Ojlerovu funkciju φ. Qemu je jednako φ(20 · 35)?

10. (2) Definisati klase konjugacije u grupi. Ako je grupa komutativna, xta mo�emo re�i o
klasama konjugacije? Dokazati.

11. (2) Neka je H normalna podgrupa grupe G. Definisati operaciju u koliqniqkoj grupi G/H.
Ako je G = D6 i H = ⟨ρ3⟩, dati primer dva elementa razliqita od neutrala u G/H i zapisati
ǌihov proizvod.

12. (2) Definisati orbitu i stabilizator pri dejstvu grupe na nepraznom skupu.

13. (2) Navesti teoremu o normalnoj formi konaqno generisanih Abelovih grupa. Ako je p prost
broj, odrediti sve (do na izomorfizam) razliqite Abelove grupe reda p2.

14. (3) Neka je f : A → B homomorfizam komutativnih prstena sa jedinicom. Dokazati da je
Ker(f)◁A.

15. (2) Neka je A komutativan prsten sa jedinicom. Definisati U(A). Odrediti U(Z10).

16. (2) Navesti Teoremu o izomorfizmu za komutativne prstene sa jedinicom.

17. (2) Neka je poǉe E raxireǌe poǉa F . Kada je element α ∈ E algebarski nad F? Ako α jeste
algebarski nad F , qemu je jednako F [α]?


